Formula lui Zagier pentru valorile zeta multiple si varianta impara
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Abstract. In aceasti prelegere, vom revizui faimoasa formula a lui Zagier pentru valorile
zeta multiple §i pentru varianta impara a acesteia, formula datorat lui Murakami. Formula lui
Zagier este specifica unei familii Hoffman de evaluare,

H(a,b) =((2,2,...,2,3,2,2,...,2),
a b

care poate fi exprimata ca combinatii Q-liniare de produse de tipul 7>™((2n 4+ 1) cu m +n =
a+ b+ 1. Aceasta formula pentru H(a,b) a jucat un rol crucial in demonstrarea conjecturii
lui Hoffman de catre Francis Brown in 2012. Conjectura lui Hoffman (Teorema lui Brown)
afirma ca toate valorile zeta multiple cu pondere data sunt combinatii Q—liniare de valori zeta
multiple aceeasi pondere gi avand in componenta lor 2 gi 3. Similar, in cazul valorilor t-multiple
(valorile zeta multiple impare), foarte recent, Murakami a demonstrat o versiune a teoremei lui
Brown care afirma ca orice valoare zeta multipla este combinatie Q-liniara de elemente de tipul
{t(k1,...,kr) s k1,...,kr € {2,3}}. Din nou, demonstratia se reduce la a evalua o familie de tip
Hoffman de valori t—multiple,

T(a,b) =1(2,2,...,2,3,2,2,...,2).

a b

Vom arata cum cele doua formule pentru H(a,b) si T'(a,b) sunt inrudite cu o surprinzatoare
integrala ”cotangenta”. In acest mod, vom obtine demonstratii directe pentru ambele formule.

(Colaborare cu Li Lai si Derek Orr).
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